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There has been defined the set of strictly rational strategies and the set of 
nonstrictly rational strategies of a player in the antagonistic game. On the example it 
has been shown what advantage a player obtains if it applies the set of strictly rational 
strategies by the other player swerve from the set of its optimal strategies. 

 
�������� ���!��� "����� ���#�������$ "������#� �� ���!��� ��"����� 

���#�������$ "������#� ������ � �������#"����#� ��#. %� �&������ &��	��� 
&�	�����, �	� ����� ������' �������, �	*� �#� ��	���"����' ���!��� "����� 
���#�������$ "������#� &�� �#"��&# #�+��� ������ �# ���!��� "��-$ 
�&��������$ "������#�. 
 

�������!" #" $���%&'!"(() *"�"+ ��,&-�.�(() 
/�������� �&��������$ �#+��� � �����$ 	��:�#	���$ "�����#� ' 

�	�������� �� &��	����� �����*�� ������ "���"��- &��	����- 
��������	� [1]. ;����� ��	�$ ���� :�����#�����"� �� ��������"� �� 
�&������ �&����� ����#- �������#"�����$ #��� [2]. 
����	� ����’�������� 
�������#"�����$ #��� ��"������ �� 	��"������ &�����&# �&��������"�#, � 
����������� 	������#'� ' 	����&�#� �#�������, ��#	� # ���$����"� "#���# 
���	� � ��"��$, ��, ������# 	�!���, ��#+���$ "������#�$ [3, 4]. �������, *� 
�� 	����&�#� �� "�&������� #���-������ ��������� &�� ���#�#"��, "�#�	#"�� 
�� "&�������#"��. /���� �#���, � � ��<���$ [5 — 10] �������� ����� �� �� 
�<"������, *� �� �"# �������� ���!��� �&��������$ "������#� ������ � 
&���#� �������#"����#� ��# ' �#���&������� � ���	� ���� ���	���$ ��"�#	#� 
-$ ��	���"�����. =�	, � ��<��# [8] �������� ���!��� "����� ���#�������$ 
��"��$ "������#� �� ���!��� ��"����� ���#�������$ ��"��$ "������#� ������ 
� �������#"����#� ��#, � &�	�����, �	� ����� ������' �������, �	*� �#� 
��	���"����' ���!��� "����� �<� ��"����� ���#�������$ ��"��$ "������#� 
&�� �#"��&# #�+��� ������ �# ���!��� "��-$ �&��������$ ��"��$ "������#�. 
%�	����, �	*� �������#"����� ��� ' ��������� �� -- ���� ' ������� [8] 
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�����#� �#&��#��, �� &��+��� ������ ��!�� ���#�� �� �������� ����� �� 
�&�������# ��"�# "������#- 3x  �� 5x , �"	#��	� � ����� ' ���!��� "����� 
���#�������$ "������#� 

	 
 	 
opt 0 0 3 5 1 2 4 6\ \ \ , , , ,rX X X X X X x x x x x x� � � � .                  (2) 
>��� ��	���"����� �&��������$ ��"��$ "������#� #� ���!��� (2), � �� #� 
���!��� 	 
6

1k k
X x

�
� , ' &���������� ���#��� �� &��+��� ������ � ��# � (1), 

�"	#��	� ��# �#� &�� �#"��&# ������ ������ �# ���!��� �&��������$ 
"������#� 	 
4 7,y y  ����������� <#��+� �� �������� �#'- ��� opt 0V � . � ��#� 
��<��# "������"� ����� &�� ��, �� #"����� ��&��� �����#�# �� ����� 
������ ���� �&�������# ��#+��# "������#- &�� �#$�����# #�+��� ������ �# 
���!��� "��-$ �&��������$ "������#�. ?	*� ��	, �� ���<$#�� ����������� 
��# � ��<��# [8] ������ ��������� ���!��� "����� ���#�������$ "������#� �� 
���!��� ��"����� ���#�������$ "������#� ������ �� ��&�	#� ��#+���$ 
"������#�. 

�,(�!(" +",#/(" ��,&-�.�(() 
��$�� :��	�#� � �,K x y  ' ���� �������#"�����- ���, � x X  �� y Y  

' ��"���� "������#��� &��+��� �� ������ �����#� �#&��#��, � ���!��� X  
�� Y  ' ���!����� ��"��$ "������#� ��$ �����#�. ?	*�  �<� 

, �<�  �� , �� &����$�� � �,K x y  "�# 
�����#�� �	 :��	�#� ����� �"	������� �� ����� ��&��������� ��������#� 
�<� �	 :��	�#� �"	�����$ ��������#�. ?	*� M � �  �� N � � , �� ��	� 
�������#"����� ��� &��������'��"� � ��������. /�������� ���!��� 
�&��������$ "������#� &��+��� �� ������ �����#� �����  ��  
�#&��#��; ��	�! ��$�� optX  �� optY  ' ���!����� �&��������$ ��"��$ 
"������#� &��+��� �� ������ �����#� �#&��#��, � optV  ' ��������� ���. 

��������, *� ��#�� � ��<���� [8] � �������#"����#� ��# � ���� 
� �,K x y  �&�������� ��"�� "������#� &��+��� ������ optr rx X X �  

������'��"� "����� ���#��������, �	*� 0 opt \ rx X X�  , opty Y� �  �� 
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r rx X�   ��	������"� �#��#"�� � �opt 0 ,V K x y�  �� ���#��#"�� � �opt ,rV K x y� . 

��!��� rX  ������� ���!���� "����� ���#�������$ ��"��$ "������#� 
&��+��� ������. � �������#"����#� ��# � ���� � �,K x y  �&�������� ��"�� 
"������#� ������ ������ optr ry Y Y �  ������'��"� "����� ���#��������, 
�	*� 0 opt \ ry Y Y�  , optx X� �  �� r ry Y�   ��	������"� �#��#"�� 

� �0 opt,K x y V�  �� ���#��#"�� � � opt, rK x y V� . 
��!��� rY  ������� ���!���� 
"����� ���#�������$ ��"��$ "������#� ������ ������. 

��"����� ���#������# ��"�# "������#- �������� ��	 [8]. � �������#"����#� 
��# � ���� � �,K x y  �&�������� ��"�� "������#� &��+��� ������ 

optr rx X X ���  ������'��"� ��"����� ���#��������, �	*� 0 opt \ rx X X�  � , 

opty Y� �  �� r rx X�  ��  ��	������"� �#��#"�� � �opt 0 ,V K x y�  �� ��"����� 

���#��#"�� , ��� r rx X�  ��  opt\y Y Y�   ��	�, *� 

� �opt ,rV K x y� � . 
��!��� rX�  ������� ���!���� ��"����� ���#�������$ 

��"��$ "������#� &��+��� ������. � �������#"����#� ��# � ���� � �,K x y  

�&�������� ��"�� "������#� ������ ������ optr ry Y Y ���  ������'��"� 

��"����� ���#��������, �	*� 0 opt \ ry Y Y�  � , optx X� �  �� r ry Y�  ��  

��	������"� �#��#"�� � �0 opt,K x y V�  �� ��"����� ���#��#"�� , 

��� r ry Y�  ��  opt\x X X�   ��	�, *� � � opt, rK x y V�� . 
��!��� rY�  ������� 
���!���� ��"����� ���#�������$ ��"��$ "������#� ������ ������. 

���������� ��&�� ��	�� &��	��. ��$�� &����$�� 
� � 2,K x y ax bx gxy cy k� � � � �                                      (3) 

' ���� �������#"�����- ���. A� &����$�� ���'��"� �� ��������� 	�����# 
� � � �0; 1 0; 1D X Y� � � � , &������ 0a � , , # 	��:#�#'��� b , g , c  

��<������ ���������$ ������� [11]. � ��<��# [11] ������� �"# ����’��	� �#'- 
��� &�� �	�����$ &��������$ -- ��� (3). ��$�� ����’���	 �������#"�����- ��� 

,                        (4) 

� ���!��� #���#���"��� � �optP H  ��<��� �&��������$ ��"��$ "������#� 
������ #� ���!��� H  �"#$ ���� ��"��$ "������#� �������'��"� �	 

� � � � � �opt opt opt , :P H p h P H h H
���  �
��

 

.                            (5) 
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=�#, ��	����, � ��# � ���� (3) &�� 0a � , 0b � , 0g � , 0c �  �� 0a b g� � �  
����’��	�� ' ���!��� (4) 

,                       (6) 
� �� (6) ���!����� (5) ' 

� � � � � � � � � � � �	opt opt opt opt, 0; 1 : 0; 1 ,P X p x P X x p x�     

� � � � � � � �
opt opt opt0 1 1, 0 0; 1p p p x x� � � �  ,                         (7) 

� � � � � � � � � � � �	opt opt opt opt, 0; 1 : 0; 1 ,P Y p y P Y y p y�     

� � � � � �
opt opt1 1, 0 0; 1p p y y� � �  .                                (8) 
��� ���������"�# �#������, "	�!#��, ��� 

� � 2, 6 2 4 7K x y x x xy y� � � �                                       (9) 
� 	��:#�#'����� 0a � , 0b � , 0g � , 0c �  �� 0a b g� � � . =�� �������� ��� 

opt 7V � � , ��� &�� �#"��&# ������ ������ �# ���!��� 	 
opt 1Y �  "��-$ 
�&��������$ "������#�, ��<�� �# "��'- '���- �&��������- "������#- opt 1y � , 
��#	������ �����+ &��+��� ������, *� ��������������"� ���!���  
"��-$ �&��������$ "������#�, �������'��"� ��	: &�� opt 1y y� � , &�������+� 

� �0 opt 0p p�  �� 	 
 	 
opt 1 2, 0, 1X x x� �  �� (7) # (8), �������� 

� � � �
� �� �

2
0 1 1 1 0

2
2 2 2 0

, 6 2 4 7

6 2 4 7 1

K p y x x x y y p

x x x y y p

� � � � �

� � � � � �
 

� � � �0 0 07 6 2 4 7 1 7 4 11yp y y p yp y� � � � � � � � � � � �  

0 0 0 04 11 4 11 4 4p yp yp y p� � � � � � .                               (10) 
�� ��". 1 �#����#������ &����$�� (10) � �0; 1y�   �� � �0 0; 1p�  . % ��� �#'- 
&����$�# "�#�', *� &��+��� ������ <#��+ ���#�� ��	���"�������� 
�&�������� ��#+��� "������#� � � �opt 0 0p � , � ���<#��+ �����#�� — 

��	���"�������� �&�������� ��#+��� "������#� � � �opt 0 1p � . >&���#, &�� 

0 0p �  ��#	������ �����+ &��+��� ������ � �0, 4 11K y y� � , � &�� 0 1p �  

��#	������ �����+ &��+��� ������ � �1, 7K y y� � . C �"	#��	� � �0; 1y�   
��	���'��"� 

� � � � � �0, 1, 4 11 7 4 4 0K y K y y y y� � � � � � � � ,                     (11) 
�� &��+��� ������ ��#���� 	���"������"� "��� ��#+���� "������#'� � 
�#&��#��� #���#��#"�� � �opt 0 0p � . 
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��". 1. /����$�� � �0 0 0, 4 11 4 4K p y yp y p� � � �  �	 ����!�#"�� ��#	������� 

�����+� &��+��� ������ � ��# � ���� � � 2, 6 2 4 7K x y x x xy y� � � �  &�� ��<��# 

��� �&��������$ ��"��$ "������#� 0x �  �� 1x �  � #���#���"���� 0p  �� 01 p�  
�#&��#�� 

 
��!�, � ��	�$ �������#"�����$ #���$ #"����� ��&��� �����#�# �� 

����� ������ ���� �&�������# ��#+��# "������#- &�� �#$�����# #�+��� 
������ �# ���!��� "��-$ �&��������$ "������#�. =��� ����������� ��# � 
��<��# [8] ������ ��������� ���!��� "����� ���#�������$ "������#� �� 
���!��� ��"����� ���#�������$ "������#� ������ �� ��&�	#� ��#+���$ 
"������#�. 

��$�� � �p x  ' #���#��#"�� ��<��� ��"��- "������#- x X  �� � �p y  ' 
#���#��#"�� ��<��� ��"��- "������#- y Y . =�	�! <���� &�������� ����� 

                                    (12) 
�&�������� "������#� &��+��� ������, � �&�������� "������#� ������ 
������ — �	 

.                                    (13) 
���#���� "������#� &��+��� ������ &������������ 

,                                        (14) 
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� ��#���� "������#� ������ ������ — 
,                                        (15) 

� ���!��� #���#���"��� 

      (16) 

���'��"� �� ���!��# H  �"#$ ��"��$ "������#� ������. 
��!��� �"#$ 
��!����$ "������#� &��+��� ������, 	��, ��#"��, �$�������� �"# ���� 
��#+��# "������#-, &������������ , � ���!��� �"#$ ��!����$ "������#� 
������ ������ &������������ . 

�*("+�(() 1. � �������#"����#� ��# � ���� � �,K x y  �&�������� 
"������#� &��+��� ������  ������'��"� "����� ���#��������, 
�	*� �� �"#$ ��	�$ �&��������$ "������#� ,  �� 

 ��	������"� �#��#"�� 

� � � � � �
� � � �� � � �opt 0

opt ,
x X y Y

p x P X p y P Y

V K x y p x p y
 

 �  �

�  
! "

� ! "
! "
# $

% %
X Y

                     (17) 

�� ���#��#"�� 

� � � � � �
� � � �� � � �opt

opt ,

r

x X y Y
p x P X p y P Y

V K x y p x p y
 

 �  �

�  
! "

� ! "
! "
# $

% %
X Y

.                     (18) 


��!��� �"#$ �������#� rX  ������� ���!���� "����� ���#�������$ 
"������#� &��+��� ������. 

�*("+�(() 2. � �������#"����#� ��# � ���� � �,K x y  �&�������� 
"������#� ������ ������  ������'��"� "����� ���#��������, 
�	*� �� �"#$ ��	�$ �&��������$ "������#� ,  �� 

 ��	������"� �#��#"�� 

� � � � � �
� � � �� � � � opt 0

opt,
x X y Y

p x P X p y P Y

K x y p x p y V
 

 �  �

�  
! "

�! "
! "! "
# $

% %
X Y

                     (19) 

�� ���#��#"�� 

� � � � � �
� � � �� � � � opt

opt,

r

x X y Y
p x P X p y P Y

K x y p x p y V
 

 �  �

�  
! "

�! "
! "! "
# $

% %
X Y

.                     (20) 
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��!��� �"#$ �������#� rY  ������� ���!���� "����� ���#�������$ 
"������#� ������ ������. 

�*("+�(() 3. � �������#"����#� ��# � ���� � �,K x y  �&�������� 

"������#� &��+��� ������  ������'��"� ��"����� ���#��������, 

�	*� �� �"#$ ��	�$ �&��������$ "������#� ,  �� 

 ��	������"� �#��#"�� (17) �� ��"����� ���#��#"�� 

,                    (21) 

���   ��	�, *� <�� ��	����� "����� ���#��#"�� 

� � � � � �
� � � �� � � �opt

opt ,

r

x X y Y
p y P Yp x P X

V K x y p x p y
 

 � �

�  
! "

� ! "
! "
# $

% %
� YX

.                    (22) 


��!��� �"#$ �������#� r
�X  ������� ���!���� ��"����� ���#�������$ 

"������#� &��+��� ������. 
�"%!".�(() 1. % �������� 1 �� 3 ��&����', *� , ���� 

. 
�*("+�(() 4. � �������#"����#� ��# � ���� � �,K x y  �&�������� 

"������#� ������ ������  ������'��"� ��"����� ���#��������, 

�	*� �� �"#$ ��	�$ �&��������$ "������#� ,  �� 

 ��	������"� �#��#"�� (19) �� ��"����� ���#��#"�� 

,                      (23) 

���   ��	�, *� <�� ��	����� "����� ���#��#"�� 

� � � � � �
� � � �� � � � opt

opt,

r

x X y Y
p x P X p y P Y

K x y p x p y V
 

 �  �

�  
! "

�! "
! "! "
# $

% %
�X Y

.                      (24) 


��!��� �"#$ �������#� r
�Y  ������� ���!���� ��"����� ���#�������$ 

"������#� ������ ������. 
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�"%!".�(() 2. % �������� 2 �� 4 ��&����', *� , ���� 

. 
=�&�� ��������"� � &��	��� �������#"�����- ��� � ���� (9), � 

&��#��"���'�� "��"� ������� (12) — (24) �� ��	���"����� ���!��� "����� 
���#�������$ "������#�, ��	����, &��+�� �������. =�� �#��#"�� (17) �� 
��	���'��"� &�� <��-�	#� "������#- ������ ������, ���� ��' �#"�� (18) 

� �0; 1y�  . ��!�, � ��# � ���� (9) �"�	� �&�������� "������#� &��+��� 
������ ' "����� ���#��������, � ���!��� �������#�  ' 
&���!����. /���� �� �&������ (10) �� (11) ��������, *� "����� ���#������# 
"������#- &��+��� ������ � � �opt 0 0p �  # � �opt 0 1p �  �"� ! ' ���#�����������. 
C��, ��&��	��, �������#"����� ��� � ���� (��". 2) 

                     (25) 

 
 

��". 2. ?�� (25) �������#"�����- ��� 
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�#"���� ��&��� �����#�# �� &��+��� ������ ��	# ���� �&�������# ��#+��# 
"������#- &�� �#$�����# ������ ������ �# ���!��� "��-$ �&��������$ 
"������#�. >&���#, ���	� <�����, *� ��������� �#'- ��� ' opt 0V � , ���!���� 

�&��������$ "������#� &��+��� ������ ' ���"� "������ � �0; 1X � , � 

���!���� �&��������$ "������#� ������ ������ ' "������ � � � �0.8; 1 0; 1� . 
/���� ��� ���!��� �&��������$ "������#�  �� ' &���!����, # 
���� "	���'��"� � ��#����$ #���#��#"��$ "��#+�� ��"��$ "������#� #� 
"������� � �0 0.4; 0.7X � . ��!�, ����’��	�� �������#"�����- ��� � ���� (25) ' 

,                        (26) 

� � � � � � � � � � � � � �
� �

opt opt opt opt opt
0;1

, 0; 1 : 0; 1 , 1
x

P X p x P X x p x p x


� &� ��    �� '
� �� (

% ,    (27) 

� � � � � � � � � � � �opt opt opt opt, 0; 1 : 0; 1 ,P Y p y P Y y p y
���   �
��

 

� �
� �

� � � �opt opt
0.8; 1

1, 0 0; 0.8
y

p y p y y


&�� � �  '
�(

% ,                       (28) 

� &��+��� ������ <#��+ ���#�� ��	���"�������� ���!��� #� "����� 
���#�������$ "������#� 

� � � � � � � � � �opt opt opt, 0; 1 : 0; 1 ,r p x P X x p x
���   �
��

X  

� �
� � � �

� � � �opt opt
0; 0.4 0.7; 1

1, 0 0.4; 0.7
x

p x p x x


&�� � �  '
�(

%
�

.                 (29) 

=�#, ��	���"������� (29), &��+�� ������� ����������� ����������� <#��+� 
�� �������� ��� opt 0V � , �	 �#��	� ����� ������� &�����������"� # 
�<������� "������#� , ��<�� ��#���� #���#��#"�� "��#+ ��"��$ 

"������#� #� ��&#�"������� � �0; 0.8 . =��� &��+��� ������ � ���������#� 
�������#"����#� ��# � (26) — (28) ���<$#�� ��	���"�������� ���!��� "����� 
���#�������$ "������#�. �� ���#, �������, *� � � �#� ��#, �	 � ��# � ���� (9), 
���!��� "����� ���#�������$ "������#� �#"���� ���#��������# "������#-. =�	, 
� ��# � ���� (25) &��+��� ������ *� <#��+ ��#���� ��	���"�������� 
��#���� #���#��#"�� "��#+ ��$ ��"��$ "������#� 0x �  �� 1x � , �	�, 
��������, ' ��������� ���!��� . 
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/,(�!�5 #" 6��,6�5#/!" 6��"&78�:� ��,&-�.�(() 
�������+� ���!��� "����� ���#�������$ "������#� �� ���!��� 

��"����� ���#�������$ "������#� ������ � �������#"����#� ��#, ��!�� 
��	���"�������� �# ���!��� �� ��"	�������� &�������� �#+��� � 
&����"�$ �<� �����$, *� ������"� � ����’�������� �������#"�����$ #���. 
C�� �� �����������$ &��	���$ &�	�����, *� # "��� ���!��� "����� �� 
��"����� ���#�������$ "������#� ��!��� #"������ ��! ���#��������# 
"������#-. =��� � &��"&�	���# &�"��' ����� ��<��� ���<#��+ 	��*�$ � 
&����������- ���	� ���� "������#� �!� #� ���!�� rX , rY , r

�X , r
�Y , �, 

��&��	��, ��!� <��� ��	���"����� 	�����#� ;��'"� — E�&��"�, �<� #�+�� 
	�����#� &�<���� ���!��� �&��������$ ����������� [4, 7]. 
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