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�	���	������	�� �
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������
�	�
��! ������ ��
��� �	!������ �����
�#� 

�	��������*�#� �
�G�	. 
In this paper we study the problem of estimating the connectivity of planar 

quasi-random graphs. 
 

+	���	������	�� �
�G�� (��� ������	�-	������	�� �
�G��) �� ����	� 
�	���*���� �
�G�  G   � �������� 0G  	

��� � �������� 1G   

�

,  

0 1| | , | | ,G n G m� �  ����	�I���! �
�G ( )G p  � 	������	�� �������� 

�

 
1( ( ))U G p� , �
  ( )Prob u U p� � , !�<� 1u G� , ( ) 0Prob u U� � ,  !�<� 1u G	 . 

"�� 
����!������! �	���	������	� �
�G� ��������	������ ����,  ��! !���  
	�����I���! ���	�: 1 /p m
� � , �
 
  - �
!�� ���������. "��� �
�G� ���� 
		
�
�� 	 ������ [1] ��! ���
��	���! ����

���� ����
�, ��
����
� !��� 
���
 �����	����� 	�������� 	������	��� 
��
�	� �������  �	’!���	. - ����* 

����� 
����!��I���! ������ ������ *��	�
�����  P  �	’!������ �
�G� ( )G p � 
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	������, ���� �
�G G   I �����
��� 3-�	’!���� �
�G��.  
D 	������,  ���� G  - 3-�	’!���* �
�G, ��!  *��	�
����� P  ��
�	
���	� 

������ [1]:  

3
1

m
k

k
k

P q�
�

� 
 � , 

�
 1q p� � , ( )k k G� ��   -  ����� ����������� (�� 	����
���) 

�

���  k-

��
���	 �
�G� G. 

/������� �	� �
�� ����� ������ ������ ( )k G�  ��!  �����
���� 3-
�	’!����� �
�G� G. 

/
��* G - �	’!����� �
�G, 0,A B G�  , 0 \A G A� ; ������ ���
�� 
���������: [ ]G A - ��
���
��* ����
�G  �
�G�  G �� ������� 	

��� A, 

1( , ) {( , ) : , , ( , ) }E A B a b a A b B a b G� � � � , ( , ) ( , )A B E A B� � , ( ) ( , )A A A� �� . 
6������� ��	
�
�� ���� �
������ �
��. 
���� 1. L�<�  M - �����
�� �������, |M|=m, 1{ }k

jA -  �����
 ���
*��	� �� 
�
������ ���������, <� ����	����!I ���	�: 

( ) ( ) ( )i j j i i jA A A A A A� � � � � �� , �
� i'j �� k (2m-1. 

��������. >������I�� �������� �� ����� m. ��! m=1 �	

��
��! �
�� 

��
	���
. /
��* ��! ���� p, p<m �
�� 	�
�� � �
��* 1{ }s
jB  - ���
*��	� 

������������ �� 	����
��� 	�������� 	�� M ��������� �� �������� 
���
*��	� ������ 1{ }k

jA . L�<� s=1 �� ��I�� �

�	�����  

11 2 1 1 2( 1) 1 2 2k B m m
 � � 
 � � � � � . 
L�<�  s)2, �� �� �
���<
��!� �������� ��I�� �������� �

�	�����:  

1 1
1 (2 1) 1 2 1 2 2 2 1

s s

i i
i i

k B B s m m
� �


 � � 
 � � 
 � � � �� � . 

"���� ����� �
�� ��	
�
��. 
���� 2. L�<� G  -  �����
��* 3-�	’!���* �
�G,  ��   *3(G) < 2n ( (4/3)m. 

��������. >��	����� ��������, <� ���
� ����������* 
��
�� U 

�	’!����� �
�G� G I ���
����
�, ����� ��! �
!���� 0A G�  ( , )E A A U� . 
"��� ������� 3-
��
��� U �
�G� G �����	��� � 	����	������� I���� 
������� 0A G� , ( )A U� � , �
 | | / 2A n
  ( � 	������, ���� | | / 2A n� , 	���
 

��� �	��� ������������ ,A A  ��	�����*). ���� ���
 ��	
�
��, <� ������� 

1{ }k
jA  ����� ��������� 0G , <� 0

iA G� , / 2, ( ) 3A n A�
 � , ����	����!I 
���	�� �
�� 1 � ���� ����� ����� ���������, � ���
 � ����� 3-
��
���	 �
 
�����
 2n-1. 

@
�������� �
����
��
, <� ������� 1{ }k
jA �
 ����	����!I ���	�� 

�
�� 1 � ���
 ������� ���� ���������� 0,A B G� , <� 
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/ 2, / 2, ( ) ( ) 3A n B n A B� �
 
 � � , ( ) ( ) ( )i j j i i jA A A A A A� � � � � � � .  
@�������� �������� �������:  

0
1 2 3 4, \ , \ , \ ( )M A B M A B M B A M G A B� � � � � � . 

��
	����, <� 1 2 3, ,M M M� � � � � � ; �����
��, <� ����� � 

4M � � . ��*���, !�<� � 4M � � , �� ���� � ����
 
�	����� A B n� � , 

�	����, 	
���	����, �

�	����� / 2, / 2A n B n
 
 , 	����	���, <� 

i jA A� �� . "���� ���������: ( , ), , 1, 2,3, 4.ij ji i jm m M M i j�� � �  
>� ���	�� �
�� ��I�� �������� ���		�����
��!:  

13 23 14 24( ) 3A m m m m� � � � � � , 

12 23 14 34( ) 3B m m m m� � � � � � , 

12 13 14 23 24 342 2 6m m m m m m� � � � � �  

12 23 24 3m m m� � � , 13 23 34 3m m m� � � , 

12 14 13 3m m m� � � , 14 24 34 3m m m� � � . 
> ��� ���		�����
�� ��
��� 	����	�I, <� 23 14 0m m� � . "���� �����, 

��
���I�� �������� ���		�����
��!: 
13 24 3m m� � ,  

12 34 3m m� � ,  

12 13 3m m� � ,  

12 24 3m m� � ,  

13 34 3m m� � ,  

24 34 3m m� � . 
> ��� ���		�����
�� 	����	�I, <� 12 13 24 34 1,5m m m m� � � � , <� 

��
	���� �
 �����	�. 
���
, 	
���	���� �
�� 1, ��I��, <� *3(G) < 2n ( (4/3)m. 
���� 3. L�<� G  -  �
����* ( �
� �
�
�� � �
����� 

�

) �����
��* 3-

�	’!���* �
�G,  �� �
� k )4 ��I ����
 �������� �

�	�����: 

*k(G)  ( / 21 (2 )
2

km
k

  . 


��������. ��*���, �
��* G* - �
�G, �������* �� �
�G�  G. "��� ��! 
����� zk(G*) �����	 ��	���� k �
�G� G*, 	�
�� �

�	�����  

zk(G*)  ( (1/2k)tr(Ak) =(1/2k)
1

n
k
i

i
�

�
� , �
 � – ���
��! ����������, � 1{ }n

i�  – 

��
��
 �
�G� G* [2]. -
���	�	�� �

�	����� B��
��: 2 2

1 1
( ) ( )

n n
k k
i k

i i
� �

� �


� � , �
  

k ) 2, ��
���I�� �
������� ������ ��! ����� zk(G*) , � ���
 � ��! �����  *k(G). 
>� ��������� ����� �	�� �
� ����� ��	
��� �������
 �	

��
��!. 



14 © N.-.&�
�����
��� 

�������. L�<� G(p) – �	���	������	�* �
�G ��������	������ ���� �� 
����	�  3-�	’!����� �����
���� �
�G� G, �� ��! *��	�
����� P *��� �	’!������  
	�
�� �������� ������: 

    P ) 1 7 $m72, �
 $ –�
!�� �����. 

��������. ��! ��	
�
��! �
�

�� ���
����I���� �

�	�����   

1 7 P 
 
3

m
k

k
k

q�
�
� � 	����
�� �� �	��� ������ ��!  *k(G), !�� 	�����	�
�� 

�
���� 1 �� 2. &�I�� �

�	�����: 
3 / 2

2 / 2

3 4

4 1 21
3 2

k km m
k k

k
k k

P q m m
k


 
� � �

� �

� 
 � �� � . 

�������� 
  – �����, ���
�� 		�����, <� ��I ����
 �

�	����� 28m 
�  � 

���� 	�
�� �

�	����� 1 / 2k ku u� 
 , �
 
/ 2

/ 22k k
k

ku m
k

 �� , � ������� 4

4
2

m

k
k

u u
�

�� . 

��������� ��
���I�� �������� �

�	�����:  
3 2 4

2 2 24 21
3 4

P m m cm
 
� � �� � � � , 

� !��� 	����	�I �	

��
��! �
�

��. 
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In IMS  most expedient is outwardly-internal adaptation, the example of which 
are structural methods of increase of exactness, and, in less degree, inwardly-internal 
adaptation. For STD the use of all four types of adaptation is possible. 
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